
Ðàññìàòðèâàåòñÿ ýðãîäè÷åñêàÿ öåïü Ìàðêîâà Xn ñî çíà÷åíèÿìè íà âå-
ùåñòâåííîé ïðÿìîé. Ïóñòü ξ(x) - ñëó÷àéíàÿ âåëè÷èíà, èìåþùàÿ òàêîå æå
ðàñïðåäåëåíèå, êàê è ñêà÷îê öåïè çà îäèí øàã èç ñîñòîÿíèÿ x. Èçó÷àåòñÿ
àñèìïòîòè÷åñêè îäíîðîäíàÿ â ïðîñòðàíñòâå öåïü Ìàðêîâà, êîãäà ðàñïðå-
äåëåíèå ξ(x) èìååò ñëàáûé ïðåäåë ïðè x→∞, ñêàæåì ξ. Ïðåäïîëàãàåòñÿ
îòðèöàòåëüíîå ñðåäíåå çíà÷åíèå ïðåäåëüíîãî ñêà÷êà. Öåïè òàêîãî ðîäà
âîçíèêàþò, íàïðèìåð, â òåîðèè ìàññîâîãî îáñëóæèâàíèÿ, òåîðèè ðèñêà
è ïð. Ïðîñòåéøèé ïðèìåð òàêîé öåïè äàåò ñëó÷àéíîå áëóæäàíèå ñ çà-
äåðæêîé â íóëå.

Ïîä êðàìåðîâñêèì ñëó÷àåì ïîíèìàåòñÿ ñèòóàöèÿ, êîãäà ïðåîáðàçîâà-
íèå Ëàïëàñà Eeλξ êîíå÷íî ïðè íåêîòîðîì ïîëîæèòåëüíîì λ è óðàâíåíèå
Eeλξ = 1 èìååò (åäèíñòâåííîå) ïîëîæèòåëüíîå ðåøåíèå λ = β. Ïðåäïî-
ëàãàåòñÿ, ÷òî ïðåîáðàçîâàíèÿ Ëàïëàñà â òî÷êå β ñêà÷êîâ ξ(x) êîíå÷íû
ïðè ëþáîì x.

Íàõîäèòñÿ êàê ëîãàðèôìè÷åñêàÿ, òàê è òî÷íàÿ àñèìïòîòèêè âåðîÿò-
íîñòè P(Xn > x) ïðè n, x→∞. Â ÷àñòíîñòè, âûäåëÿåòñÿ çîíà çíà÷åíèé
âðåìåíè n, â êîòîðîé ýòà âåðîÿòíîñòü ýêâèâàëåíòíà õâîñòó èíâàðèàíòíîé
ìåðû.

Î÷åíü êðàòêî îñíîâíûå èäåè ðàññóæäåíèé ïðè ïîèñêå òî÷íîé àñèìï-
òîòèêè ñîñòîÿò â ñëåäóþùåì. Ñíà÷àëà ê èñõîäíîé öåïè ïðèìåíÿåòñÿ
ïðåîáðàçîâàíèå Êðàìåðà ñ ñîîòâåòñòâóþùèì ïàðàìåòðîì (ïðîèçâîäèò-
ñÿ ýêñïîíåíöèàëüíàÿ çàìåíà ìåð). Â ðåçóëüòàòå ïîëó÷àåòñÿ íåêîòîðûé
îáúåêò, êîòîðûé ìû íàçûâàåì ìàðêîâñêîé ýâîëþöèåé ìàññ. Îñíîâíûì
îòëè÷èåì ìàðêîâñêîé ýâîëþöèè ìàññ îò îáû÷íîé öåïè Ìàðêîâà ÿâëÿåò-
ñÿ òî, ÷òî ñêà÷êè ïåðâîé ìîãóò èìåòü îáùóþ ìàññó (¾âåðîÿòíîñòü¿) îò-
ëè÷íóþ îò åäèíèöû, â òîì ÷èñëå è áîëüøå åäèíèöû. Äàëåå ðàçâèâàåòñÿ
òåîðèÿ ïðåäåëüíûõ òåîðåì äëÿ ìàðêîâñêîé ýâîëþöèè ìàññ è äëÿ öåïåé
Ìàðêîâà, â òîì ÷èñëå äîêàçûâàþòñÿ àíàëîãè öåíòðàëüíîé ïðåäåëüíîé
òåîðåìû. Ïîñëå ýòîãî ê ìàðêîâñêîé ýâîëþöèè ìàññ ïðèìåíÿåòñÿ îáðàò-
íîå ïðåîáðàçîâàíèå Êðàìåðà, ÷òî è ïîçâîëÿåò âû÷èñëèòü àñèìïòîòèêó
âåðîÿòíîñòè ñîáûòèÿ (Xn > x).


